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VO Priifung — A

Alle Rechenschritte sind anzugeben und alle Antworten genau zu begriinden!
Jede Aufgabe ist 6 Punkte wert.

Aufgabe 1 Untersuchen Sie die Konvergenz der folgenden Potenzreihe:

z+1)" fir z € R.

S

Anleitung: Bestimmen Sie Konvergenzradius und -intervall (Skizze). Wo ist die Reihe
absolut bzw. bedingt konvergent? Wo divergent?

2 Bonuspunkte: Konvergenz am Rand und gleichméssige Konvergenz, falls z € C.

Aufgabe 2 (a)[3 P.] Bestimmen Sie alle komplexen Zahlen z € C, welche die folgenden
beiden Bedingungen erfiillen und fertigen Sie eine Skizze an:

—g < Arg(z) < g und |z —1] > 1.

1 Bonuspunkt: Es soll weiters | Arg(1 + 2%)| < 7 erfiillt werden.
(b)[3 P.] Bestimmen Sie alle 3. Wurzeln von
V2 \/_
16 16
d.h., finden Sie alle Lésungen der Gleichung 22 —w = 0. Skizze.

1 Bonuspunkt: Wieviele Losungen hat 3* —w = 07 Erklarung! Skizze (—(—) ~ 3).

Aufgabe 3 Bestimmen und Klassifizieren Sie die Extrema der folgenden Funktion
il
f@y) =y+ ——=—=—=
V=V )
im Inneren und am Rand des Definitionsgebietes von f.

Anleitung: Mazimaler Definitionsbereich von f? Wo ist [ stetig bzw. differenzierbar?
Skizze des Definitionsgebietes mait kritischen Punkten. Benitzen Sie den Satz von Schwarz.

2 Bonuspunkt: f werde auf die obere abgeschlossene Halbebene eingeschrankt.
Was ist nun zu beachten? Extrema?

Aufgabe 4 Gegeben ist dreiviertel eines homogenen soliden hohlen Zylinders der Hohe 1
und innerem Radius 1/2 und &usserem Radius 1. Bestimmen Sie den Schwerpunkt.

Anleitung: Ezistenz der Integrale? Skizze vom Bereich. Volumselement dV in Zylinder-
Koordinaten? Wechsel von Dreifachintegral auf iteriertes Integral (Satz von Fubini).
Benutzen Sie Symmetrietiberlequngen. Das Volumen kann geometrisch hergeleitet werden.

‘Name: Matr.-Nr: Unterschrift:




.4:@...:%-&%.._“. :ﬂ)?x. ) — 'nuSy, IR
VIRG w R () P

, . Ay _jowm ‘A

) " SOl

AAA\ - >,.\ﬂv v & 2 s
| .U_Lvn
27
| o Lo
nu,\., : /)sgq_ N _r.“ 3% 6\(@“
— r..l;\lu.-.\t
E &I.M..!r.p. ..«.tm.‘\ ||\u\ = B o=y
7t L& =2 =% Z
In ° \,M: ~N

- ) i A
QVG&MT u ! —

v

P
o Gy g
= AN OB
/
TR ey e zX 45 poy OV

R e jwp wosb>

\\\#\ \.\\ &

e P4

—_—

2w

R (\\\Q
25

N -

=< vy

Y
L

\r,\—\wg Q\rrv

P=3>11+x%,

1 Y

=

M\\u v va:Mm&NC ,DCS\/_ Tm.,v ?ﬁd/&
o O .K\ll\ \( —E
. _ km . m
{ (o277 = OK
H="1=1 = (=i
I51 NUYRVZ 9w NSy,
< .
| = — = =
L v
o4 < &N GV
R ¥ ] -~ -
— :.H..w. L vers = | 7C .?a.r VY ) o~ =
i sy 7 { : 4,
oAy « et U
. | ;m
s /{v),s@a,oh\x,./&b\,l Owy/‘\
| o
= <o = g
@ < P,Ew b= k&m
: FH)2 52
L.L..d... . I..\-I o \!\ -]
CA "¢
v ome
/ — ] A C
(04) | & rs\u ¢

7
. - wﬂ«%nwméj u o
,.a A j‘Q 2 d A ,\.f@\b J)\J)«Qw“_Q @ m F\ Ry b -

oMp W T )

S Fo v, ™ AO . -

T _ & (u

op 1< D oy STo N s TR T

e " b, |

1 6oy

WYL
i ) B
N o L o

.\\VBQJ\_.\

é)wgo\.r,\\.-

Y £, . ~
e (4
P » /

3

S 2 .CO S

Fuved vy <
iV v

P

U
QT\Vxl

WY 2RO,

- i MSS E
. .y , -~ \\
MR S AT 09g S TSea san T
7 ) ) \ i
_‘..\ s G, R o W MY
\ (I = WOJ
\ / i N . W
w80 ) VISR AV /Tw,,so‘..__d)
RW\;. { . ! W ) \
L N Y A s AL
Pemm Mw | ;\,\. el ri\ - Vo o
S . \ 5 n
W&!&a&sgﬂ U\/aﬁU 2 2 AU
. ! "
_ y &9
A s 2 -
o L 7y PN oS “p g mM\.
3 I . S ACRE
VoM PO TIVSITCT T ! ’
) ' o
o \
e A \,Wv
S S Aol BWRL A s WS IS
i 7 -
Q - Q
X — fl==
= & \ la
v - & AT
g ‘ Y “\\ '
/ ..T.Qu\_.
s ) - — .1||||.|| . YY)
2 2 DU &) 7 - e
p L)
o ' .9 L4
’




IS 2T 0
v b .

ﬂ.fxwﬁ

+ N2

J
V

a
H v

AL ) 2t

—

2P =(a+°,0-2

— e ———

k)
S | -
Ouv“ _\NTHN,,.“

o0 <[
O <
WA (s QF2
AR IPeIG
..._..._.).m.ﬁ. [ T+ 2Z) N..A I OJE L S 4_
= e z R L—=/ ~2 T
- = (+Dy@ =t T poNY .
y 1 NNC ) U —Yge] L y P LD
’ : -//L AR o Lo VL 4O &
VA

7L €z

- Yol VM» = - —_— S
el O(V\_ _m.xlnmly\lva.N ! 1LLT I { _“ﬂ.¢\®J
- STy Z \\NJLN = = = (i+Z) ~ 7 ¥ /
(\(CY . 0 (N ~ - g =]y
! o< = 9 o b=
ey b TS D N e BT RC- N o
. —y Sty vy Waee woe .r.Jnu._ oV 3 o b |
N. .r\ N ‘ ..olleWnn-\.O\VNﬂG Rw)) 2 ﬁ L_\,@,,Qh\m\/éov\m
- > Mr...,.w.,\ B
ey A s , 2TEL gy W=
—_— /J...____. o o . ~
e — - =3 \ —_———— “ 7
.... N AN iy 4 V =
B . LA 7 = A (750w
R L TRl AR o4
. ol = a —~Z = X A
b - . >, nd o~
— - 3
e’ -Il b 3 A W=y
= _..‘l- |f,¢ . e e ot
A — vl.inlr.}.\\x e \ \".L‘Lﬂ tn A
4 SN — P AR ] ! jbe -
4 . ! T;fvﬂrN. \\\ t’!yl !
i e ¥ R e — .\& (\r@fxo\ 4
R = >
< | o c 4
(:.. S aras ] e
A g
- : i o o= b — A0z 3]
0 o= T Lz = |~ B G L .,L T_..__xaxu_. u\ “ 2
) I r_uwvu\d& (] . \’ F

————

™., T..V_.\\ N
— S .\f;ll .I\ > fuz

| )

[ OpSEL
L}

\

N OcA & /\C.‘g,\».l«\i‘.\/”
o

2B OISO




=
! : h A N ;
M =T |t Doz DL 5/ O 2NUG
N r\du\loejd\.ﬁ k.(.ﬂ\\.. ~ DW\J_ o MY /(\rL\\u\UA I meﬁﬂ\@\

L ) V




B T mf.-.il. =z =1 W { b m JJ“.u\V r-..l..{..l.
" PP v (o) by 0 TR XS -
Zbh, o EMw Vo . m
TN j<ihy P 4
= o L=z ~ w2k 1o =2 < e -
—ely ) Z A
e 2|l 7 = | (23 ) \
E N .‘_Nm.mw;u h ;9T T , e 0
_.Ir..u.. G - N / —\A’ M WS\D
S = Q= & - - >
1.%: VAA v [ Mc&n P S &7 i3
oc 2. = P~ L [0le)3 T s B
Whhm 1 4+ MH .w ! _ @ _N e . 3 “/. ﬂ/w
g i L sy 2 @WHON °, @ _ ﬂmgmﬁpm [ A
2 A 7! EP I z '
?.I.. ulml. NA_FN 3 "\ 1,
(S120 3P IS LA @i Vpo P ©"®)
! \ oo e SR LV
- ! I : 2247 / «V;DMJVSM . W Ja WD 7
NIV S Rl | C Aw) vsbon 1 U F , Y A
27 QM \f J T ) \ wlvo\w_ e 26025 5199 (et »
> e T . . 7 3 LY
> {w\vw\y\m 7o "2 = 3= D T4 Zuwfmo ﬁjdj».\wmwé S
lm,jr.wa "z . P i v . Y
) N < .G.w&gd,g il N (*7) \\ . \w.\ \. _
= g e nwahe % o Ty
S = m. -— = Wﬁmﬁ\ Sy %uk,.i.;\w._\,._ () 533 ﬂa !.,—.‘ ﬂ 4 .
N 2+ L ! Vo | ! y \w _.
NEN : = ya z.ﬂ( . ) N \
) A.ML =2 v oo iz 4@ 2 ¢ TN~
/(=2 i+ ) e « W Eimzy Y TINT P \,,/
._ M= 2 l. ‘ " 24z
2E 3 523 === 1 W i _
— (2 .
A ———

mo\wu.?vs °S nwuw,sh\x\nu‘x.w =
| wON bl 7T PV’
| N e 12 [1-2
\/ﬁnlwl,,_cv,m,u.Tﬁ.WWVﬂOUV\W”
Rsalle D Z pdv

Ao —
T (EEy2. 2w C
T T L zpn > p
[=lh2) o e

| (i

ol o srem s wy (4






_\.TJ.X g [ A\
Oh 1D FT e b, PRy g g n\u v

N LA S
W mv%m \ - ™ N s ﬂv hu 77\\#\ ;/\; \ \~ r\@
N - . 1 i - N ] { —
! ,.x s (A .\ﬂﬂ\ - 04 - RNV,
. N ra i J< b F P
Caey 2OV (0P Ysoosn ! AmM O

e :a. < — X y e s aw‘
TP T Yt AR d e e (TR /A B

l 2 L . ~
,QJ\S\N\_L*\'U_ VVA0® }D /vknW\/fOV\/ ¢ N:l... \.L. le— ”i._\ﬂrwlll - H &AE&I’ uu \_Q & A‘.
Jf e I 5% B S ¥ .\Aﬁffd?yw%n 1 (2 meq N

-
| . . B X S
| 7T e RV o> Wl ¥ A ﬁ LJJJO(.&N&\\U (\(ﬂW\S\ S e .A;.pl.‘lw
bt 3 A e VA S Aty |
_ v \\N\.ﬂ“ - A
Im e I o ; z73 oV 1 \h.w.x
TN

.. ‘ _ws w \\H%,_
_ 1w gvT@w\lﬂ- LS ,NN mm

o LSRN > NI,
- ) o ~wo_ =d <l 29d w A W Mzq
ﬂ...wm.:\ & \\;\.WW o .n“__..K\.\. . (e Hfr_..:.hp_“ A_v Hmw | ) QV ﬂ\ M\ lde
1o osU E m.nu =Lt g els =< .._. 470 ¢ ﬁ. < H.:-HI;.. |M... — ! rﬁ..l..(.ﬁm\ R VYYD Y
o ’ ..a.....j\__

_ L b | negy 22
_ g (2.5 ;ywm Qwuvﬁ =M+ a; JAUAR% v =) “ov

. '

\ . Fim > unl —_— Q_- __ a_ll W= .....(___\.(. ol

)= T 4N 1 , - PR S
| v Xlyo - 2%¢ >H : o= 20-n) ¥ — Y I /AR %A QJ o4 <L - L /-

2y O0F ——1v—-\=F ! ,

B 5 ¥om @ T,

U.N...M.M]ll_.'l",N\ O.A".-I o = i\\’ﬂﬂ
e o T I T

aibn @Y W THEO I (on” _8 ?ém e

THN i f
S TR e i ) o
7 |!-|.|r.,lr-. = b = . uly * AR ? _—\... D ) 3
e X 1 = I A~ \ {..l.rv,(.. ' >\¢
_ A Lt J e Bt A i
i ER S L B h PRy
-. r\,,.l! 4 \ l_.\.. - \
L) s e
(1=h)e X 5P A DT
= oryag DX = R s Woeee 12l o 9
o “ 7 °T I &S 0= FA
-y 2, P e F .
< L= ﬁlv\v@L. S N,—\x‘“.\.\amq“y 2 C= " v . | .
AGJ\QL\U, WO A uJ«Q@ v 0 y
; : = S It 0 ()
- - 7 e b ; -} ' DD tung PR 7 —_
lﬂla H,.‘swli "& N .. ,\..:\. .,,(\. ,\.\:\l% yq“.\.@\_ .r\..\u.‘ J _\._\ =, A i Z VA ~ . -+ l\ncﬂ \VAiV%
i {“’ R = \



PR - r n
NO vv A (.. >GX_)CD\A UJ ,tmrw

, \// ug A_ .\Aiﬁg»/\ﬂ.UA m\V\fJ\m L ) .\.w.
\Cy-) vy e — o . J -

i Ay - A I\A )
p.@o\o P AOTL ! ms«\r wmAQ,bM\S m: L ,G; Q\/QQ
Y X

Seoneg a2 XE (ke 4qP o 8
T <y s § von veydvily e U

rlin wil £ Py _\QVK {  roos B
O e (D) J el "4 g ks A5 104 VT Py o

i J g ‘w;. \ O X o e 4 ( = =4 o .
m.wfwrv \Q,\@\N\ #(_\M VA .\L..wH wu/» «NK/A/.W\ | Q44X =D /. ,\M \Aw ﬁ\,i\g s&ej P )D_/m/u@
* o i sIPROY [ & & ¥ _ - 1:|| pom ] jl up m
_ . .uv B 0.. I\.\.WA\ P4 7 b : & s =
RCTIv TN .(,"n:v e i < | ..WYM«(%% &,@ b ¥ W o= ¢ Uﬁ Ui X,Q./L\,L/i
ol Vi —— . % ..._. £ A\/ ..Illlllru.\l...
.}.__m.ij A ’ IR AT Y- voorlp VT B T
LT A MR i v B e
0 : AT O - 0IT/A|.1. —— g
\I’l A s n.wx\v& >.1\.>M\.H< S\Nm.w\,\..) e @ ~r
_ﬁ : [ / \
- BV o
R CAE T v O L i
7 m \_ - \‘ b ‘o0 /@%F /ﬁ \..\ -~
/ ) > =
J“\ L \ D l\ &4 Hﬂa G.,\T/ \ = \” ’\QIUWL ..\w; ! ¥
R O s A

v 3

ey o e e PV TR AN

- fend

uq%%,owﬁw \V “c 5ﬂ FO\ A\VWA 3&/
T A L Jﬂ :xﬂ.. l.1|\ NE

SWMDH AD P WH@

Ay \ A7)
v A 1=~ D Am_J, xmﬁému“Ln@m —
/\__0,,.1\”“&” Qﬁ\m/,.\ o

B BT @T + e @\ﬂ%/ TﬂG

\O y =



'S
< ~ ~z 2
= (e, v O X I 5 )
LAY ¢ ey SV - o ~—2
N, w8 Sk Gijxe ~
&y /) N ~— N O~ £ |
> -::‘a‘ d i\ -0 -/;?" 5& l | 3 g 3 v &
(—o tf . g" & (\"_7 S i C\I}_\ o o~ 2t
» ( TR << o Ly|
s EVRUE U N 4 < Y Tl X ~is "
h 5 \ \ % MI N - : » ) { b | SH— é 3 I\.
TR St NRVARE TR T e » R L e T
1 0\ (™ Y~ T -0 TN 4 Lo i
WV \J \\\ [ — § ™~ “ o ‘]_l o a\- o 14
. N SN LIS Ty S, i Fre
3 (2 s \%@ “/ R e . p .;@)M E‘L‘
k?’ . o 3 (VR ;‘ ]-\ oy e kﬂwk N
- s 0 N L Al L N ~12,
N N 2 ¢ ¥ U ¥ li oo
3 wg \:-“{ﬂ '''' S R fi:( o}-ﬂa —9 |- )
C— :f{ . &\J i _“ ‘%‘ ‘ : \ q O :‘3\1"" |_“‘\l
?il_?j_,t\! &\\__{ _:\‘ X & 3‘1 ! 5 __:3 . ;.' - L iﬁ ;
\\ 2 ;_;‘ \ .EU _k : N : ..? ._.L. I I\\lb'v
~ v- TR B I SO 5
: 2 NG e B % :
e (9 i O . » Ot T h‘]\]_v
Sy SBG T S~ Yu g w Yy
‘ L -75 . Y > j‘g““‘ H & g t ‘3'-];}
. ) _;\l yh CU b Y \Pj C 7 = o
> { - N : - N < =t et oo H
' 4 -0 ™~ R 7S tl LL_L X l\l A
e = S A R
- b ¢ 7 i ~— ¢ —a¥ & ¥ T
X3 4 > SN U Vo o \
S L P TNl (N e
Gy My & | AR RS
5 {\. $ J F(j - _‘_d
- Q)N “"{ ?k (C_:# =3 Qj
py g gy B LR, |
('_s oY WS 3 3 ; o Y&z .
= = "
k 3 « & &
. P Y % Y
\Y ot 5 3 I
o “a '
N2
N
Y
= | -5
- Y- =~z
< =
= [
L)
AVA! 1/
>
0







